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PLAN NASTAVNOG PROCESA

Nastavni
predmet:
MATEMATIKA

Sat: 139. Razred: 8.a Datum: 13. lipnja 2023.

Nastavna tema:

Teorijska vjerojatnost — obrada

Nastavna
aktivnost:

Obrada novog gradiva

Odgojno —
obrazovni ishodi:

MAT OS E.8.1. Raduna vjerojatnost dogadaja i na osnovi nje donosi odluke.

Razrada ishoda:

Opisuje vjerojatnost slu¢ajnoga dogadaja.
Razlikuje skup povoljnih dogadaja od skupa elementarnih dogadaja.
Procjenjuje i raCuna vjerojatnost zadanoga dogadaja.

Racunajuci vjerojatnost donosi odluke.

Ocekivanja
medupredmetnih
tema:

Uciti kako ugiti

A.3.2. UCenik se koristi razli€itim strategijama ucenja i primjenjuje ih u ostvarivanju
cilieva ucenja i rjeSavanju problema u svim podrucjima uc¢enja uz povremeno
pracenje ucitelja.

A.3.4. UCenik kriticki promislja i vrednuje ideje uz podrsku ucitelja.

B.3.1. Uz povremenu podrsku ucenik samostalno odreduje ciljeve u€enja, odabire
strategije u€enja i planira ucenje.

B.3.2. Praéenje: Uz povremeni poticaj i samostalno u€enik prati u€inkovitost u€enja
i svoje napredovanije tijekom ucenja.

B.3.4. UCenik samovrednuje proces ucenja i svoje rezultate, procjenjuje ostvareni
napredak te na temelju toga planira u¢enje.

D.3.2. U€enik ostvaruje dobru komunikaciju s drugima, uspjesno suraduje u
razliCitim situacijama i spreman je zatraZiti i ponuditi pomoc.

Osobni i socijalni razvoj
A.3.3. Razvija osobne potencijale.
B.3.2. Razvija komunikacijske kompetencije i uvazavajuée odnose s drugima.

Poduzetnistvo
B.3.2. U€enik planira i upravlja aktivhostima.

Uporaba informacijske i komunikacijske tehnologije

A.3.1. UCenik samostalno odabire odgovarajucu digitalnu tehnologiju.

A.3.2. UCenik se samostalno koristi raznim uredajima i programima.

B.3.2. UCenik samostalno suraduje s poznatim osobama u sigurnome digitalnom
okruzju.

Povezanost s
nastavnim
predmetima

Geografija, Fizika, Biologija, TZK, primjena u svakodnevnom Zivotu - analiza
podataka, statistika, sport




Xobrada novih nastavnih sadrzaja

Vrsta metodicke (Iponavljanje
jedinice (tip sata): | [vjezbanje

Oprovjeravanje
Oblici rada: Xfrontalni Xrad u paru Kindividualni Otimski
Nastavne rvada na Olistrazivanja Krazgovora
metode: raCunalu/mobitelu

Xldemonstracije Xlpisanja Xlusmenog izlaganja

Nastavna Kracunala/mobiteli | Xprezentacija Xudzbenik
sredstva | Knastavni listi¢ online kvizovi Uvirtualna ucionica
pomagala:

Literatura i izvori:

*Udzbenik matematike za osmi razred osnovne Skole — Matematika 8, Z.
Siki¢, V. Drazenovié Zitko, |. Golac Jakopovi¢, Z. Lobor, M. Mili¢, T. Nemeth,
G. Stajci¢, M. Vukovié

za
ke:

uceni

* www.kahoot.it

*Kurikulum nastavnog predmeta matematika
*Kurikulum medupredmetnih tema (MZO)

*Udzbenik matematike za osmi razred osnovne Skole — Matematika 8, Z.
Siki¢, V. Drazenovié Zitko, |. Golac Jakopovi¢, Z. Lobor, M. Mili¢, T. Nemeth,
G. Stajci¢, M. Vukovi¢

za ucitelja:

*Matematika — ogledni primjeri prijedloga priprema za nastavu matematike
od petoga do osmog razreda osnovne Skole, Gole$, Lobor, Krnic, Sikig,
Mari¢, Golac Jakopovi¢, Vukovi¢, Nemeth, StajCi¢

* www.kahoot.it




MAKROPLAN:

UVODNI DIO SATA (10 min)

1. aktivnost: Ponavljanje — online kviz (Kahoot)

GLAVNI DIO SATA (30 min)

2. aktivnost: Pokus s novdicem

3. aktivnost: Prezentacija ,Teorijska vjerojatnost*

4. aktivnost: RjeSavanje zadataka

ZAVRSNI DIO SATA (5 min)

Evaluacija sata

Zadavanje domace zadace

TIJEK NASTAVNOG SATA

UVODNI DIO (ponavljanje):

Uciteljica na poCetku nastavnog sata pozdravlja ucenike.

Naslov: Teorijska vjerojatnost

1. aktivhost: Ponavljanje (Kahoot! kviz)

Cilj aktivnosti: ponoviti osnovne pojmove iz prethodne nastavne jedinice ,Uvod u
vjerojatnost*

Oblik rada: individualni rad u€enika u online okruzenju

Nastavna metoda: metoda razgovora, metoda rada na raCunalu/pametnom telefonu



UCiteljica ¢e projicirati kviz na bijelu plo¢u kako bi ucenici vidjeli pitanja. Zatim ucenici
pristupaju rjeSavanju kviza putem svojih mobilnih uredaja. Nakon svakog postavljenog
pitanja uciteljica ¢e analizirati odgovore i prosiriti raspravu o pojmovima koji se
pojavljuju. Ovim kvizom ucenici ¢e samovrednovati proces ucenja i svoje rezultate te ¢e
procijeniti jesu li usvojili pojmove prethodne nastavne jedinice.

Prilog 1. Online kviz (Kahoot!) ,Uvod u vjerojatnost — ponavljanje*

GLAVNI DIO (obrada novog gradiva):

2. aktivhost: Pokus s novéicem

Cilj aktivnosti: UCenici ¢e se kroz pokus s nov€icem upoznati s mogucim ishodima
bacanja novc€i¢a i njihovom ucestalo$cu.

Oblik rada: individualni rad u€enika, rad u paru

Nastavna metoda: metoda razgovora, metoda pisanja, metoda demonstracije, metoda
rada na racunalu

Uciteljica s u€enicima raspravi o njihovim predvidanjima bacanja nov€i¢a. Nakon toga
podijeli nov€ice i nastavne listi¢e ,Pokus s novCicem® te napomene da ¢e ucenici
suradivati u paru. UCiteljica objasnjava kako ¢e ucenici izvesti pokus. Jedan ucenik
baca novcic¢ 10 puta, a drugi biljezi u tablicu na koju je stranu nov¢i¢ pao (glava ili
pismo). Potom ucenici mijenjaju uloge i nakon Sto svi u€enici izvedu pokus promatramo
koliko se puta pojavila glava, a koliko puta pismo u tih 20 bacanja te usporedujemo
rezultate svih parova i komentiramo ih. Odredimo koliko je ukupno bilo bacanja, a
ucenici zbroje koliko su puta ukupno dobili pismo, a koliko puta glavu. U€enici uo€avaju
da se otprilike polovinu puta pojavila glava, a polovinu puta pismo. UCiteljica napominje
da ako bismo bacanja ponavljali dalje, frekvencije tih dogadaja bile sve blize jedna
drugoj. UC€enici ¢e u biljeZznice napisati naslov Teorijska vjerojatnost i ispod naslova ¢e
zaljepiti nastavni listic.

Prilog 2. Nastavni listi¢ ,Pokus s nov¢i¢cem*



Nakon pokusa koji su izveli u€enici, uciteljica u Microsoft Excelu pokazuje simulaciju
bacanja novci¢a 1 000 puta. UCenici pomocu navedene simulacije mogu vidjeti da su
frekvencije dogadaja ,Palo je pismo.“ i ,Pala je glava.“ vrlo blizu 50%.

Prilog 3. Microsoft Excel dokument ,Simulacija bacanja novci¢a 1 000 puta®

3. aktivnost: Prezentacija ,, Teorijska vjerojatnost*

Cilj aktivnosti: UCenici ¢e opisivati vjerojatnost slu¢ajnoga dogadaja, razlikovati skup
povoljnih dogadaja od skupa elementarnih dogadaja te procjenjivati i raCunati
vjerojatnost dogadaja.

Oblik rada: frontalni rad, individualni rad uéenika

Nastavna metoda: metoda razgovora, metoda pisanja, metoda demonstracije, metoda
rada na racunalu

Uciteljica pomocu prezentacije ,Teorijska vjerojatnost® upoznaje u¢enike s osnovnim
pojmovima vezanim uz teorijsku vjerojatnost i pokazuje primjere kako raCunamo
vjerojatnost nekog dogadaja. U€enici ¢e u svoje biljeznice zapisati najbitnije pojmove i
primjere iz prezentacije.

Prilog 4. Prezentacija , Teorijska vjerojatnost®

4. aktivnost: RjeSavanje zadataka
Cilj aktivnosti: UCenici ¢e uvjezbati racunanje vjerojatnosti dogadaja.
Oblik rada: individualni rad u€enika

Nastavna metoda: metoda razgovora, metoda pisanja, metoda demonstracije rada

UCiteljica ¢e podijeliti uCenicima nastavne listi¢e sa zadacima za uvjeZbavanje
racunanja vjerojatnosti dogadaja. Svaki od u€enika ¢ée najprije samostalno rieSavati
zadatke, a zatim ¢e ucenici u paru (par €ine u€enici koji zajedno sjede u klupi)
medusobno provjeriti rjeSenja tih zadataka. Nakon provjere rieSenja, ucenici ¢e
demonstrirati rieSenja zadataka na ploci. Za vrijeme rjeSavanja zadataka uciteljica
nadzire rad u€enika i po potrebi daje kratke smjernice za to¢no rieSavanje.



Prilog 5. Nastavni listi¢ za uvjezbavanje zadataka

Prilog 6. RjeSenja NL za uvjezbavanje zadataka

ZAVRSNI DIO (zakljuéak i evaluacija):

UCiteljica zadaje domacu zadacu. Domaca zadaca su zadaci s nastavnoga listica koje
ucenici nisu stigli rijesiti na satu.

Na samom kraju nastavnoga sata ucCenici Ce ispuniti online evaluacijski upitnik u kojem
Ce procijeniti u kojoj su mjeri razumijeli nastavne sadrzaje s danasnjega sata, odabrat ce
koja od aktivnosti im je bila najzanimljivija te ¢e ocijeniti zanimljivost sata opcenito.

Prilog 7. Evaluacijski upitnik

Postupci potpore:

*pomo¢ pri rieSavanju zadataka
*navodenje u€enika na samostalno zakljucivanje

*individualizirani pristup u€enicima koji se Skoluju po redovitom programu uz

individualizirani pristup

PRILOZI:
Prilog 1. Online kviz (Kahoot!) ,Uvod u vjerojatnost — ponavljanje*

Prilog 2. Nastavni listi¢ ,Pokus s nov¢€icem*
Prilog 3. Microsoft Excel dokument ,Simulacija bacanja nov¢i¢a 1 000 puta“
Prilog 4. Prezentacija , Teorijska vjerojatnost*

Prilog 5. Nastavni listi¢ za uvjezbavanje zadataka
Prilog 6. RjeSenja NL za uvjezbavanje zadataka
Prilog 7. Link na Evaluacijski upitnik https://forms.gle/x2Thst4cr8bssrv76



https://forms.gle/x2Thst4cr8bssrv76

Prilog 1. Online kviz (Kahoot!) ,,Uvod u vjerojatnost — ponavljanje*

Promotri kolo srece sa slike pa odredi koja je od ponudenih tvrdnji
istinita.

Vjerojatnije je da ¢e se kolo srece Vjerojatnije je da ce se kolo srece

zaustaviti na crvenom polju. @ I ’ zaustaviti na plavom polju.
H

H . Aaw.mnu * ~.
Jednako je vjerojatno da se kolo

e : o Ne moZemo odrediti §to je
srece zaustavi na crvenom ili i . vjerojatnije.
plavom polju

Promotri kolo srece sa slike pa odredi koja je od ponudenih tvrdnji
istinita.

Ne moZemo odrediti §to je Kolo srece ¢e se zaustaviti na

vjerojatnije. O I ’ ljubigastom polju.

——'— - -

Vjerojatnije je da ¢e se kolo srece Vijerojatnije je da ¢e se kolo sre¢e
zaustaviti na Zutom polju. @ < . zaustaviti na zelenom polju.




Na slici se nalazi skala vjerojatnosti.

A B C E
L=

nemoguce

sigurno

Promotri kolo srec¢e sa slike pa odredi koja je od ponudenih tvrdnji ]
istinita.

Nemoguce je da ¢e se kolo srec¢e Sigurno je da ¢e se kolo srece
zaustaviti na plavom polju. O ‘ zaustaviti na crvenom polju.

| ey 8 * a 2 _
Jednako je vjerojatno da ce se

Sigurno je da ce se kolo srece

zaustaviti na zelenom ili plavom [ zaustaviti na zutom polju.
polju.

‘ Vrlo vjerojatno.

I . Nemoguce.




Koliko je vjerojatno da ¢e$ na igracoj kocki dobiti prirodni broj manji od

A Malo vjerojatno. O . Vrlo vjerojatno.
5

@l . Nemoguce.

Iz vrecice uzimas lopticu bez gledanja. Koliko je vjerojatno da ¢es izvuéi
plavu lopticu?

A Nemoguce.

. Vrlo vjerojatno.

A Nemoguce.

. Vrlo vjerojatno. @l . Sigurno.




Prilog 2. Nastavni listi¢ ,,Pokus s novéicem*

Pokus s novcicem

UPUTE: Ovaj pokus radite u paru. Jedan ucenik baca novci¢ 10 puta, a drugi biljezZi u tablicu na
koju je stranu novci¢ pao (pismo ili glava). U tablicu mozes stavljati + ili x. Kada prvi u€enik obavi
svih 10 bacanja, mijenjate uloge. Na kraju prebrojis koliko je puta u tvojih 10 bacanja palo
pismo, a koliko puta glava i to zapisujes$ u tablicu. ©

Palo je pismo. 2> P Pala je glava. > G
Redni broj
bacanja
1.
2.
3.
4.
5.
6.
7.
8.
9.
10.
UKUPNO: UKUPNO:




Prilog 3. Microsoft Excel dokument ,,Simulacija bacanja novéi¢a 1 000 puta“
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1 | Simulacija bacanja novc¢iéa 1 000 puta

2 |1=Glava 0=Pismo

l
Broj Ishod Broj Broj "Pala je "Palo je

4 | bacanja Glava Pisama Glava." Pismo."

5 | 1 0 508 492 51% 49%

6 2 0

7 3 1

s 4 0

9 5 1

10 6 0

1| 7 0

12 8 1

1B 9 1

14 10 0

15 11 0

16 12 0

17 13 1

18 14 1

19 15 0




Prilog 4. Prezentacija ,, Teorijska vjerojatnost*

L 4
.° TEORIISKA c

VJEROJATNOST

Marijana Pili, uitelica matematike, OF Puita

Primjer 1. Bacanje novdica







* skup svih elementarnih dogadaja Cini prostor
elementarnih dogadaja kojeg oznaCavamo
grckim slovom 2 (omega)

* Odredimo prostor elementarnih dogadaja za
bacanje novcica:

Q= 1{P, G}

* ako slucajni pokus ima konacno mnogo
elementarnih dogadaja i ako znamo da su svi
oni jednako vjerojatni, onda vjerojatnost
slucajnih dogadaja moiemo odrediti
teorijski (bez iskustva)

* Primjeri takvih pokusa su bacanje igrace
kocke ili bacanje novcica




Primjer 2. Bacamo igracu kocku koja se
koristi u igri Covjece, ne ljuti se.

a) Kolika je vjerojatnost da smo dobilibroj 77
P(7) =0

Nemoguci dogadaj ima vjerojatnost 0 (0%).

b) Kolika je vjerojatnost da smo dobili broj manji od 77
P(manji od 7) = 1

Sigurni dogadaj ima vjerojatnost 1 {100%). @

Primjer 3. U kutiji su 4 plave, 3 zelene i 5 $arenih
pikula. Izvlaéimo jednu pikulu bez gledanja.

a) koja je vjerojotnost da izvuéemo

Earenu pikulu?

i

¥ o

b) Koja je vjerojatnost da izvutemo :&

plawvu ilizelenu pikulu?

5
P(d) = — “
12

7
P(B) = —







Prilog 5. Nastavni listi¢ za uvjezbavanje zadataka
1. Odredi vjerojatnost dogadaja:
a) Iz vrecice u kojoj se nalaze Zute loptice izvudi éu crvenu lopticu.

b) 1z vredice u kojoj se nalaze Zute loptice izvuéi ¢u Zutu lopticu.

2. U kutiji se nalaze plava, bijela i zelena omotnica i sve tri imaju jednake dimenzije i teksturu. Iz
kutije izvlac¢imo jednu omotnicu bez gledanja. Kolika je vjerojatnost da iz kutije izvu¢emo:

a) zelenu omotnicu
b) plavu ili bijelu omotnicu

c) plavu ili bijelu ili zelenu omotnicu?

3. Bacamo igracu kocku koju koristimo u igri ,Covjece ne ljuti se“. Odredi prostor elementarnih
dogadaja. Kolika je vjerojatnost da dobijemo:

a) broj 3 b) paran broj c) prost broj

d) broj manji od 5 e) broj 9 f) broj manijiili jednak 6?

4. U kutiji se nalaze Cetiri crvene i Sest plavih kuglica oznacenih brojevima od 1 do 4 kao na slici.
Bruno iz kutije bez gledanja izvlaci jednu kuglicu. Odredi prostor elementarnih dogadaja. Kolika
je vjerojatnost da Bruno izvuce:

a) crvenu kuglicu
b) crvenu kuglicu s brojem 4
c) kuglicu s brojem 2

d) plavu kuglicu ili kuglicu s brojem 1

e) plavu kuglicu s brojem 3

f) kuglicu s brojem 4

5. Katarina u ormaru ima 2 crvene, 3 bijele, 4 roze i 1 plavu haljinu. Kolika je vjerojatnost da je
slu¢ajnim odabirom izvukla:

a) rozu haljinu b) crvenu ili bijelu haljinu?



6. Na karticama su napisana slova rije¢i BUBAMARA. Kolika je vjerojatnost da bez gledanja
izvucemo:

a) slovo B b) slovo A c) slovo U ili slovo A d) suglasnik?

Prilog 6. RjesSenja NL za uvjezbavanje zadataka

1. Odredi vjerojatnost dogadaja:
a) Iz vredice u kojoj se nalaze Zute loptice izvuéi ¢u crvenu lopticu. P(crvena) =0

b) 1z vrecice u kojoj se nalaze Zute loptice izvuéi ¢u Zutu lopticu.  P(Zuta) =1

2. U kutiji se nalaze plava, bijela i zelena omotnica i sve tri imaju jednake dimenzije i teksturu. Iz
kutije izvlac¢imo jednu omotnicu bez gledanja. Kolika je vjerojatnost da iz kutije izvuéemo:

1

a) zelenu omotnicu P(2) = S
b) plavu ili bijelu omotnicu P(PiliB) = %
c) plavu ili bijelu ili zelenu omotnicu? P(PiliBiliZ) = % =1

3. Bacamo igracu kocku koju koristimo u igri , Covjeée ne ljuti se”. Odredi prostor elementarnih
dogadaja. Kolika je vjerojatnost da dobijemo:

0=1{1,23,4,5,6}

a) broj 3 P(tri) = % b) paran broj P(paran) = 2 = %

c) prost broj P(prost) = Z = % d) broj manji od 5 P(manjiod 5) = % = §

e) broj9 P(devet) =0 f) broj maniji ili jednak 6? P(< 6) = 1



4. U kutiji se nalaze Cetiri crvene i Sest plavih kuglica oznacenih brojevima od 1 do 4 kao na slici.
Bruno iz kutije bez gledanja izvlaci jednu kuglicu. Odredi prostor elementarnih dogadaja. Kolika
je vjerojatnost da Bruno izvuce:

N ={C1,C2,C3,C4,P1,P1,P2,P2,P3,P3}

a) crvenu kuglicu  P(C) = % = %

b) crvenu kuglicu s brojem 4 P(C4) = 1—10

c) kuglicu s brojem2  P(2) = %

d) plavu kuglicu ili kuglicu s brojem1  P(Pilil) = 1—70

e) plavu kuglicu s brojem 3 P(P3) = 12—0 = g

f) kuglicu s brojem4  P(4) = 1—10

5. Katarina u ormaru ima 2 crvene, 3 bijele, 4 roze i 1 plavu haljinu. Kolika je vjerojatnost da je
slu¢ajnim odabirom izvukla:

.. 4 2
a) rozu haljinu P(R) = 5T

T b) crvenu ili bijelu haljinu?  P(Cili B) = % = %

6. Na karticama su napisana slova rije¢i BUBAMARA. Kolika je vjerojatnost da bez gledanja
izvucemo:

a)slovoB  P(B) = g = i b)slovoA  P(A) = %

c)slovoUilislovoA P(Uili A) = g = % d) suglasnik? P(suglasnik) = g = %



Prilog 7. Evaluacijski upitnik

Evaluacija: Teorijska vjerojatnost - 8.a

13. lipnja 2023.

1. Odaberi tvrdnju koja najbolje opisuje koliko razumijes gradivo koje smo danas ucili. *

Ne razumijem gradivo s danasnjeg sata pa moram uloziti dodatni trud.
Razumijem samo maniji dio onoga $to smo danas na satu ugili.
Razumijem vedi dio onoga $to smo danas na satu ugili.

U potpunosti razumijem gradivo s danasnjeg sata.

2. Odaberi aktivnost s danasnjeg sata koja ti je bila najzanimljivija. *

Kahoot kviz

Pokus s bacanjem noveéica

Prezentacija ,Teorijska vjerojatnost”

RjeSavanje zadataka

3. Ocijeni zanimljivost danasnjeg sata. *

Nije mi bilo zanimljivo. Bilo je vrlo zanimljivo.



